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Question de cours 1.
Énoncer le théorème de Bézout.

Question de cours 2.
Énoncer le lemme de Gauss.

Question de cours 3.
Montrer que P est infini.

Indication : considérer (avec précaution) 1 +
∏
p∈P

p.

Exercice 1.
1) Soit k ∈ N. Montrer que 32k ≡ 22k [5].
2) Soit m ∈ N. Montrer que 36m ≡ 26m [7].
3) Soit n ∈ N. Montrer que 35 | 36n − 26n.

Exercice 2.
Soient a, b ∈ Z. On suppose que a et b sont premiers entre eux.
Soient c, d ∈ Z. On suppose que c et d sont premiers entre eux.
On suppose que bd | ad+ bc.
Montrer que b = d ou que b = −d.

Exercice 3.
Soit n ∈ N∗.
1) Justifier que n(n+ 1) est pair.
2) On note Sn le quotient de n(n+ 1) par 2.
Que valent le quotient et le reste dans la division euclidienne de Sn par n ?

Exercice 4.

On note S =

{
(n, a) ∈ N∗ × N |

n∑
k=1

k! = a2

}
. Déterminer S.


