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Question de cours 1.
Enoncer et démontrer une proposition permettant, en pratique, de montrer la convergence uniforme
d’une suite d’applications.

Question de cours 2.
Enoncer le théoréme de transfert C!' concernant les suites d’applications.

Exercice 1.
1) Justifier que Vz € [1, 400 z > /.
2) Etudier la convergence de la série Z exp (— 1n(n)>.
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Exercice 2.
Pour tout n € N* on définit f,,: Ry — R par Vo € R, f,(z) = zexp(—nz).
Etudier les convergences simple et uniforme de (f,,)nen:-

Exercice 3. K désigne R ou C. Soit X un ensemble.

Soit (fy)nen une suite d’applications de X dans K. Soit f: X — K.
On suppose que (f,)nen converge uniformément vers f.

On suppose qu’il existe r € R tel que Vn € NVz € X |f,(z)| > 7.
1) Montrer que Vz € X |f(z)| > r.

2)a) Justifier que Vn € NVz € X f,(z) # 0.

b) Pour tout n € N, on définit g,: X — K par Vz € X g,(z) =

falz)

Montrer que (gn)nen converge uniformément.

Exercice 4.
Soient (U )nen, (Un)nen €t (wy)nen trois suites réelles.
On suppose que Vn € N u,, < v, < w,. On suppose que Z U, et Z w,, convergent.
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Montrer que Zvn converge.
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