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Exercice 1.
On note A = {x ∈ Z | 2x2 − 1 | x}. Écrire A en extension. Justifier.

Exercice 2.
Montrer que ∀n ∈ N 49 | 8n − 7n− 1.

Exercice 3.
Soit a ∈ N. On suppose a 6= 0. Soit α ∈ Z. On note b = αa− 2.
Quels sont le quotient et le reste dans la division euclidienne de b par a ?

Exercice 4.
Soit a ∈ Z. On suppose que a 6= 0.
Soit b ∈ Z. On note q le quotient et r le reste dans la division euclidienne de b par a.
Soit b′ ∈ Z. On note q′ le quotient et r′ le reste dans la division euclidienne de b′ par a.
On suppose que rr′ < |a|.
Quels sont le quotient et le reste dans la division euclidienne de bb′ par a ?

Exercice 5.
1) On note A = {(x, y) ∈ Z× Z | (x− y)(2x− y) = 3}. Écrire A en extension. Justifier.
2) On note B = {(x, y) ∈ Z× Z | xy = x+ y − 2}. Écrire B en extension. Justifier.

Exercice 6.
A] Soient α, β, γ ∈ Z. On suppose γ 6= 0.

On suppose que α + β | γ. Montrer que |α| 6 |β|+ |γ|.
B] Soient a, b ∈ Z. On suppose a 6= 0. Soit n ∈ Z. On suppose n 6= 0.

1) Soit x ∈ Z. On suppose que ax+ b | n. Montrer que |x| 6 |b|+ |n|.
2) On note A = {x ∈ Z | ax+ b | n}. Justifier que A est fini.

C] Soient a, b, c, d ∈ Z. On suppose a 6= 0. On suppose que ad 6= bc.
On note S = {x ∈ Z | ax+ b | cx+ d}. Montrer que S est fini.


