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Exercice 1 (10 •) Soit le système formel S défini par : ΣS = {M, I, U}, FS = Σ∗, AS = {MI} et ΩS =
{r1, r2, r3, r4} :
– [r1] ωI ` ωIU
– [r2] Mω `Mωω
– [r3] ω1IIIω2 ` ω1Uω2

– [r4] ω1UUω2 ` ω1ω2

où ω, ω1 et ω2 sont des éléments de FS .

1.1 (2 •) Montrez que MUIU est un théorème de S.

1.2 (3 •) Montrez que tout théorème de S commence par M .



1.3 (5 •) Montrez que MU n’est pas un théorème de S.
Indication : pour tout théorème, à combien est congru modulo 3 le nombre d’occurrences de I ?
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Exercice 2 (10 •) Considérons la formule φ suivante : ∃x∀y[r(x)→ r(y)]

2.1 (5 •) Montrez par un raisonnement mathématique en langage naturel que φ est une tautologie.



2.2 (5 •) Montrez par résolution avec variable (RAV) que φ est une tautologie.


